
         

 

Varianta 020 
 
Subiectul I 
a) )1,0(0A şi )1,1(1A  verifică ecuaŃia 1=y  căci 1100 =+⋅ şi 1110 =+⋅ ; 

b) Deoarece )1,2(2A  se află şi el pe dreatpa 1=y  rezultă că 210 ,, AAA sunt coliniare ; 

c) Aria sa este 
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11

2
100 =⋅=

⋅ AAOA
; 

d) )0,0(O şi 1)1,( 2 +=⇒ nOAnA nn ; 

e) Evident 10,0),1,( =kkAk  sunt coliniare pe dreapta 1=y  şi cum O şi 10,0),1,( =kkAk  

determină o dreaptă rezultă că numărul dreptelor cerute este 12 ; 
f) Deoarece kji AAA ,,   cu kji ,,  distincte două câte două nu pot determina un triunghi (fiind 

coliniare) rezultă că singurele triunghiuri sunt de forma ji AOA cu 10,0,, =≠ jiji  iar numărul 

lor este egal cu numărul submulŃimilor de 2 elemente ale unei mulŃimi de 11 elemente , adică 

552
11 =C ; 

 
Subiectul II : 
1. 
a) 325log9log8log 532 =+− ; 

b) Folosind formula combinărilor complementare obŃin că cel mai mare termen 6, adică 5
6C ; 

c) 
2

1
55 =⇔= xx ; 

d) 21)1()1( 4 =+−=−f ; 

e) ( ) xxff =)(o deci ( ) 11)( =ff o ; 
 
2. 

a) 0)4(040)( 34 =−⇔=−⇔= xxxxxf cu singurele soluŃii reale 0=x  şi 3 4=x  (facem 

observaŃia că RR →:f  deci se caută numai soluŃii reale; 

b) )1)(1(444)(' 23 ++−=−= xxxxxf ; 

c) 010)(' 3 =−⇔= xxf cu singura soluŃie reală 1=x ; observând că 1)(,0)(' <∀< xxf  şi 

( ) 1,0)(' >∀> xxf  obŃin 1=x  punct de minim pentru f  ; 

d) ( )∫∫ −=−=
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Subiectul III: 

 

            

 



         

 

a) Notând 1== ca şi 0=b  obŃin că GI ∈2 ; 

b) acac
c

ba
=−= 0

0
; 

c) Fie ),0(',',,)(, ∞∈∃⇒∈ cacaGBA  şi R∈',bb  cu 
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 căci 'aa ⋅  şi ( )∞∈⋅ ,0'cc  iar R∈+ '' bcab . 

d) Fie G
c
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C ∈
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0
; deoarece ),0(

1
;
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 rezultă că GD ∈ ; 

e) GBGA ∈
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BAAB ≠ ; 

f)  Fie G
c

ba
A ∈
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0
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-pentru 1=n  am A
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A =
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1 ; 

-presupun că 
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g) Verificăm axiomele grupului; din c) rezultă că GBAGBA ∈∀∈⋅ ,)(,  adică G e parte stabilă 

a lui )(2 RM  în raport cu înmulŃirea matricilor; deci legea indusă pe G este şi asociativă. În plus 

GI ∈2  şi ( ) GAAAIIA ∈∀=⋅=⋅ ,22  adică 2I  este elementul neutru. 

Folosind punctul d) dacă G
c

ba
A ∈
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2'' IAAAA =⋅=⋅  ,adică orice element din G este simetrizabil. În concluzie ( )⋅,G  grup şi cu 
punctul c) chiar necomutativ. 
 
Subiectul IV: 
 

a) 2ln23ln3)(' xxxf −= ; 

b); 
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c) 
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observând că 
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 e subunitar iar 0
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3 <⇒>  adică pe '),,0[ f∞  păstrează semn 

constant; calculând ⇒> 0)1('f  pe ),0[ ∞  f  este strict crescătoare şi cum 0)0( =f  obŃin 

0)(,0)( ≥∀≥ xxf . 
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g) Observând că pe [ ]1,0  f  e continuă şi pozitivă am că aria cerută este ∫ =
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